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PROVA ESCRITA — PADRAO DE RESPOSTA (Espelho de Prova)

Questao 1 — Equacao Logaritmica (1,0 ponto)
Equacao (exemplo reconstruido):
log;(x+3)—logs(x—4)(x+3)=1

Resolugao:
1. Aplicar propriedade de logaritmo: log a —log b = log (a/b)
x+3 _
log s x—4H(x+3) 1
2. Simplificar:
x+3 1

(x—4)(x+3)=x—4

1 =1
%831

3. Converter para exponencial:
1

x—4

1
=31=3 = x—4=§ = X =—

Gabarito:

Questao 2 — Equacao Modular (1,0 ponto)
Equacao:
[3x+2[=5—x

Resolugao:
1. Dividir em casos:
e Cas01:3x+2>20 = 3x+2=5—-x = 4x=3 = x=3/4
e Cas02:3x+2<0 = —Bx+2)=5—-x = —-3x—-2=5—x = —2x=
7 = x=-=7/2
2. Verificar consisténcia com o sinal do médulo:
x =3/4satisfaz3x+2=>0
x =-=7/2ndosatisfaz3x+2<0
Gabarito:
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Questao 3 — Inequagdes (1,0 ponto)
Inequacao quociente
x2—=5x+6
x? -1

Passo 1 — Fatorar numerador e denominador
e Numerador: x2 —=5x+ 6 = (x —2)(x — 3)
e Denominador: x2—1=(x—1)(x + 1)
Inequacéo:
(x—=2)(x—-3)
x—-D(x+1)

Passo 2 — |dentificar zeros e pontos criticos

e Zeros do numerador: x = 2,3

e Zeros do denominador (ndo incluidos no dominio): x = —1,1
Intervalos:

(=o0,—-1), (-1,1), (1,2), (2,3), (3,)

Passo 3 — Testar sinais em cada intervalo
Produto/quociente negativo?
e Intervalo (—o, —1):

x=2)x=3)/x-Dx+1D) =)/ =+ (ndo)
e Intervalo (—1,1):

G/ EHE) =+/—=— (sim)
e Intervalo (1 2):

EE/HE) =+/+=+ (nao)
e Intervalo (2’ 3):

HE/(HHE) =—/+=- (sim)
e Intervalo (3’ »):

HH)/(HH) =+ (nao)

Passo 4 — Determinar solugao final
e Excluir x = —1,1(denominador = 0)
e Intervalos validos: (—1,1)e (2/3)
Solugéo Questéao 3

lx € (-1, U (2,3)]

Questao 4 — Produto Escalar (1,0 ponto)
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Dados: lul=2,|v|= 3, angulo 6 = 3r/4

Cu=v)-(u=2v)=2lul?*~5-v)+2]|vl?

u-v=2-3-cos (3m/4) = =32
2-4—5(=3vV2)+2-9=26+15V2

Gabarito:

26 + 152

Questio 5 — Area de paralelogramo (1,0 ponto)
u=4i+2k, v=2i+3k
Produto vetorial:
uxv=(0-20)
Area: luxvi|=2
Gabarito:

Questao 6 — Equacao do plano (1,0 ponto)

Passo 1 — Obter um vetor diretor da reta
O vetor diretor dda reta é dado pelos coeficientes de t:
d=(1,-12)

Passo 2 — Escolher um ponto da reta
Quando t = 0:
x=0y=2,z=3 = P,=(0,2,3)

Passo 3 — Vetor do ponto do plano a reta
Para definir o plano, precisamos de dois vetores no plano. Um deles pode ser:

APy =Py,—A=(0-12—-(-1),3-5) =(-1,3,-2)
O outro vetor & o vetor diretor da reta: d = (1,-1,2)

Passo 4 — Vetor normal do plano
O vetor normal 7ié perpendicular a dois vetores no plano. Calculamos o produto vetorial:
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n= (Z X A—P()
i J k
i x A.P() = | X 1 2
1 3 2

Determinante:
e (-D(-2)—-(2)3)=2-6=-4
e ji—(A(=2)-2(-1)=—-(-2+2)=0
e ki1x3—-(-D(-1)=3-1=2
n=(-4,02)

Passo 5 — Equacgéao do plano
Equacéao geral do plano:
Ny (x = xo) + N2 (¥ —¥o) + n3(z2 —2,) =0

Usando ponto A(1,—1,5)e 1 = (—4,0,2):
—4(x—-1D)+0y+1)+2(z-5 =0
—4x+4+2z—-10=0
—4x+2z2—-6=0 = 2z2—4x—-6=0 = z—2x—3=0

Resposta Final — Equacao Geral do Plano
lz—2x—-3=0|

Questao 7 — Sistema Linear (1,0 ponto)
Sistema 4x4, determinante #0 — solugao Unica.
e Forma matricial: AX = B
e Resolver por inversa ou Gauss — obter X
Melhor fazer pela inversa A™*AX = A™'B = IX = A~10 = X = 0 a solug&o é Unica.

Questao 8 — Crescimento Populacional (1,0 ponto)
N(t) = Nye®8t — 50

__In(5,5)

a) N, = 100, N(t) = 500— t ~ 2,18

In ((y+50)/100)

c) Inversa: t =
0,8

Questao 9 — Fun¢des Exponenciais (1,0 ponto)

1 1
() =5 (@ +a ) P() = 5@ —a™)

Provar que

¢x+y) =d(X)d) + Y)Y (y)
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Calcular ¢p(x + y)

1 1
dx+y) = E(a“y + a~ ) = S (@*a¥ +a™*a™)

Agora calculamos o lado direito:

)P + YY)
Substituindo:

1 1 1
p)P(y) = E(ax +a™)- 5 (@ +a™?) = 7 (a*Y +a*a™ +a*a” + a—(x+y))

1 B 1 _ 1 ) ) .
YY) =§(ax—a ) -E(ay—a ) =Z(ax+3’—axa Y —a~*q¥ + a~ @)

Somando os dois:

¢ () +P()P»)

= Z [ax+y +a*a¥ +a*a¥ + a—(x+y) +a*Y —g¥aV —a*a + a_(x+y)]

Simplificando:
1 1
PP +PIP) = 7 [2a¥ + 2] = 5 (@™ + a” ) = ¢p(x +y)

Questao 10 — Fungoes Trigonométricas (1,0 ponto)

a) Resolva 2sin (x) — 1 = 0 para x € [0,27]
1. lIsolar sin (x):

1
2sin(x)—1=0 = sin(x)=§

2. Determinar os angulos no intervalo [0’ 21t] com sin (x) = 1/2:
e Sabemos que sin (r/6) = 1/2

e Seno positivo nos quadrantes | e Il — dois angulos:

4 m 5w

x2=7'[——=

1= 6 6

Resposta a):

5
6

T
x=g,

b) Determine arccos (cos (57/3))e interprete graficamente
1. Relembrando a defini¢cdo da fungao arccos:
arccos (y) € [0, ]

2. Calcular cos (57/3):
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